Analisi Matematica 1, Scritto 2-A. Durata della prova: 2 ore 17.2.12
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Domanda 1 [1+2 punti] D1
D2
(i) Data f :[a,b] — R e 25 € (a,b), dare la definizione di rapporto incrementale El
e di derivata della funzione f in xq. E2
(ii) Dare un esempio di una funzione f: (0,1) — R che non & derivabile in gi
esattamente due punti.
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Domanda 2 [3 punti]
Sia f:[0,1] — R una funzione continua e monotona decrescente. Allora
f & costante IE esiste ¢ € (0, 1) tale che f(c) =0

sup{ f(z) :z € (0,1)} < f(0) @ J & derivabile con f'(z) < 0 per ogni z € (0,1)
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Esercizio 1 o
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Studiare la convergenza semplice ed assoluta della serie Z/éosj(nw) -"\ /1— cos(%),:?
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[3 punti]
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Esercizio 2

Calcolare, se esiste, il limite ]

- . (2z — sin(z)) In(1 + 3z)
o = . l—cos(2z) -
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Esercizio 3

Studiare la continuita e I'esistenza delle derivate parzialiin (0,0) di f(z,y) =

s . 0
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[3 punti]

se (z,y) # (0,0),
e (z,y) = (0,0).

\ LAY
7 s ~tP N w ) F )
L AT i"'*"‘ar = 4 Ay { »
=3
- . i n B 5 ~ T M)
R Al F o hvn
L}
"
A
. &l )
4 . 0 o i
by e T\
=4 P
- I _\ - / ¥ ) 5 1 ._ .
~—V x @ L L Do X bk, SR N }, D)
: .
Esercizio 4 [4 punti]
Disegnare il dominio D = {(z,y) e R?*:y—-2<2z < —y*} e calcolare lintegrale doppio
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Esercizio 5 [6 punti]

Trovare dominio, eventuali simmetrie, zeri, punti di estremo locale ed asintoti della funzione
2

e T
flz) = ﬁ —e =241 e tracciarne un grafico approssimativo.
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