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Esercizi di Analisi Matematica B e Analisi Matematica 2 (Donatelli)

Prima settimana - I Semestre

Esercizio 1
Siano z,y € R", verificare che

|z =y

d = 7
@) = T =yl

¢ una metrica su R".

Esercizio 2

Verificare che
ly1] + |y2| + |21 — 22| se x1 # 29

‘yl - y2\ Se r1 = T2

(1, 1), (2, 2) = {

definisce una metrica su R2.

Esercizio 3

Sia X uno spazio normato, dimostrare che per ogni x,y € X vale la disuguaglianza seguente

ezl =1yl < llz =yl

Esercizio 4
Posto per u € C(]0,2])

2
Jull = sup u(e)| + [ Ju(w)lds
0<z<1 1

dire se || || € una norma in C(]0, 2]).

Esercizio 5

Trovare l'insieme di definizione delle funzioni seguenti:

2

zZ—1 : . r+y—1
f(xvy) :log 1_y2 f(x,y) = .TSIH\/.W f(x,y> :arcsnlm

Esercizio 6

Trovare le linee di livello delle funzioni:

14+ zy
fl(x’y):$2_x3 fQ(J/',y): ) .

Disegnare il grafico della funzione f;.



Esercizio 7

Studiare le curve di livello della funzione

2 =1

f(377y):m-

Dire se esiste un valore massimo e minimo della funzione.

Esercizio 8

Calcolare i seguenti limiti

. 3 — gy . z(y —2)(x —2)°
lim 5 lim 5
(@) =00 22+ Y2 (@y)—22) (y—2)? + |z — 2|

. z? + y? . . a? — P
lim lim sin(zy) | 553
(zy)=(00)  TY  (2y)>(00) (2% +y?)

Esercizio 9

Dire se le seguenti funzioni sono continue nel loro insieme di definizione:

3

fa(z,y) = {fzi%’; (z,y) # (0,0) i) = {xfﬂyz (z,y) # (0,0)

0 (z,y) = (0,0) 0 (z,y) = (0,0)

I (a,y) # (0,0)

fs(z,y) = {W fo(x,y) = Vay(zy — 1)

0 (z,y) = (0,0)

Esercizio 10
Stabilire se la seguente funzione

[(z —1)3y + 22y + 4y2]7/3
V17 + 78

flz,y) =

¢ prolungabile con continuita nel punto (1,0) ed in caso affermativo stabilire quale valore deve
assumere il prolungamento di f nel punto (1,0).



