Analisi Matematica (1). Durata della prova: 2 ore 8.07.2025
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Domanda 1 [4 punti] D2
E1
(i) Dare la definizione di derivata prima f’(xg) di una funzione f : R — R. 2
(ii) Studiare la derivabilita di ~ f(z) := |z|- ¢z in z¢:=0. gi
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Domanda 2 [4 punti]

(i) Enunciare la formula di Taylor con resto di Peano.

(ii) Calcolare il Polinomio di Maclaurin 7T},(z) di ordine 4 della funzione f(x) := x - In(1 + 2x).
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Esercizio 1

[5 punti]
Calcolare, se converge, il limite
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Esercizio 2 [4 punti]

Trovare, se esiste, un punto zy € R tale che la retta y = 6 — 4 - (z — ) diventa tangente al grafico di

f(z) := 2% — 2z + 3 nel punto .

Risoluzione

C g ot Ll vedin oo Y

Q| +€'(x) - (=X )

<

\

6 - & - (x=x,)
Quinds ctvlivno X, +.C.
e Elx)= § = x*-2x+2 =3
e Lli) =~4= 2x —2 _ ¢
=t
£ 3
@0){.2'—?-&,—320 =D )(".:E_-__‘f-“—_l%:/ e
=~ N4
® 2y=-2 =p x, = -~4




Esercizio 3 [5 punti]
Disegnare l'insieme D = {(z,y) € R?: 1 < 2% +y* <4,y >0} e calcolare l'integrale
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Esercizio 4 [4 punti]

Studiare la continuita, la derivabilita e la differenziabilita in (0,0) della funzione
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Esercizio 5 [6 punti]

Trovare il dominio, eventuali zeri, asintoti e punti di estremo locale della funzione
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e tracciarne un grafico approssimativo.
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