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Esercizio 1

Calcolare il massimo ed il minimo della funzione

f(x, y) = x− y

sul dominio

D =
{

(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1, (x− 1)2 + (y − 1)2 ≥ 1, (x+ 1)2 + (y + 1)2 ≥ 1,

(x− 1)2 + (y + 1)2 ≥ 1, (x+ 1)2 + (y − 1)2 ≥ 1
}
.

Esercizio 2

Studiare il problema di Cauchy {
y′ = 1

2
3

1+t2

√
1− y2

y(0) = 0.



Esercizio 3

Sia data la curva data dall’unione del segmento AB di estremi A = (0, 0) e B = (1, 1)
lungo la retta x = y e dall’arco di circonferenza, con centro nell’origine, che unisce il punto
B con il punto C = (

√
2, 0). Dopo averla disegnata, stabilire se la curva è rettificabile e,

in caso affermativo, calcolare la sua lunghezza. Determinare quindi il lavoro che compie
il campo vettoriale F (x, y) = (3x2 − 2, y) lungo la curva cos̀ı ottenuta.

Esercizio 4

Mediante l’uso della separazione delle variabili, risolvere il seguente problema:
uxx + 2uyy = 0 0 < x < π, 0 < y < π

u(0, y) = u(π, y) = 0 0 < y < π

u(x, 0) = 8 sin(2x) 0 < x < π

u(x, π) = 3 sin(3x) 0 < x < π.


