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Esercizio 3

Verificare il teorema di Gauss per il campo vettoriale F (x, y, z) = (x, 0, 2z) e il dominio

D
{

(x, y, z) ∈ R3 : −1 ≤ x ≤ 1; 0 ≤ y ≤ 1;x2 ≤ z ≤ 1
}
.

Sono richiesti il disegno del dominio e l’enunciato del teorema, opportunamente commentati.

Esercizio 4

Mediante l’uso del metodo di Fourier della separazione delle variabili, risolvere il seguente pro-
blema: 

utt − 4uxx = 0 0 < x < 3, t > 0
u(0, t) = u(3, t) = 0 t > 0
u(x, 0) = 0 0 < x < 3
ut(x, 0) = 3 sin(πx) + 5 sin(6πx) 0 < x < 3.

Esercizio 5 [anche Metodi Analitici]

Giustificando opportunamente tutte le affermazioni, calcolare il seguente integrale:∮
{|z|=2}+

(
z sin

(
1
z

)
+

1
z3 + 6

)
dz.

Esercizio 6 [anche Metodi Analitici]

Utilizzando la trasformata di Laplace, risolvere il seguente problema di Cauchy:{
y′′′ − 2y′′ + y′ = 5
y(0) = y′(0) = 0; y′′(0) = 1.


